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4.4) Representación de la línea Cotangente: 


v Ө <a <P < Y 
v Cote < Cota < Coty < СоїӨ 


(+): Сою 
i Valor 4 (—): Cota 
Зт 
Ü : Cot= 
92 
ii. Longitud: (+), |Cotangente| 


BP = [Coty |= Coty 
BO = [Coto] = -Cote 
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4.4.1)Variación analítica : 


| + SE O EIC 


О < Cotó 
i. Extensión: : 
: œ Si: OEIC 
убе К-іпт;п е Z) : 
—oo < ČotB < œ + x сонкы 
| * Si: 8 ETIC 
772... % Ф2 0 < Cot 
: * Si: 8 € IVC 


Coto < 0 


Ejemplo: us 
Determinar la extensión de la Cotó si Ө € ES š = 
Resolución: 
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4.5) Representación de la línea Secante: 


vO<p<a<Y 


v Ѕесф < 5есӨ <Secy < Seca 


i. Valor (+): Seca 
(—): ЅесӨ 


ii. Longitud: (+), |Secante| 
OP = [Secy |= Secy 
00 = [5есф| = -5есф 


> 
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4.5.1)Variación analítica : 


pe | e Si: O E IC 


i. Extensión: u 1 < Sec0 
T | Ň 
= А v8€R-|(2n+1)3;neZ) + Si: 0 € HC 
: Sec0 < —1 
i : —00 < бесі<-1у 1<Sec9<œ+ : 
| | : : * Si: 8 E IIIC 
MEM а 7777 no 
АА e -1 1 : 
A i (© Si: 0 € IVC 


1 < Sec0 
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Ejemplo: 
Determinar la extensión de la Sec8 si 0 € Е М 


3” 4 


Resolución: 


+ Sec0 є |-2;-У2)| 
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4.6) Representación de la línea Cosecante: 
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Y ү<%%<0<а 


v Cscp < Csca < Csc0 < Cscy 


i. Valor (8 ění 
(—): Csca 


ii. Longitud: (+), |Cosecante| 
OP = |Csc0| = CscO 
00 = |Csco| = —Csce 


> 
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4.6.1)Variación analítica : 


| + SiBEIC 


i. Extensión: 1 < Csc0 


убе Е-(пт;пе2) x e Si: 8 E IIC 
—oo < Csc < —1 V 1 < Сѕс0 < œ + ` 1 < С<с0 


-1 s : : Csc8 < —1 


| e Si: 0 E IIIC 


| + SE 8 E IVC 
Csco < —1 
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Ejemplo: 


Determinar la extensión de la CscO si 0 E | 


T. 5T 
3" 6 
Resolución: y 


s. Csc0 е [1;2| 


> 
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4.7) Representación de la línea Verso o Seno Verso: 


: * En general: 


Versg = PA | Versx = 1— Cosx 
Vers8 = ОА — OP | V x € R: 


Verso = 1 — |Cos0| 
Vers8 = 1 — Cos6 


Verse = QA 

Verse = 00 + OA 
Verse = |Cose|+1 
Verso = —Cosq +1 


> 
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4.8) Representación de la línea Coverso o Coseno Verso: 


: * En general: 


Cov8 = PB | Covx = 1 — Senx 
Cov8 = OB — OP | V x € В: 


Cov8 = 1 — [Seno] 
СоуӨ- 1 — SenO 


Cove = QB 

Cove = 00 + OB 
Cove = |Ѕепф|+1 
Cove = —Seng + 1 


aim ала CIRCUNFERENCIA TRIGONOMÉTRICA 


ACADEMIA 


4.9) Representación de la línea Exsecante o External: 


Y Exseca = AP 
Exseca = OP - OA 


к En general: 


Exseca = |Seca| — 1 : Ехвесх = Secx — 1 


; T 
、 Exseca = Seca — 1 : vxeR-(Q2n* D7;nezj 


Seca PX 


Ехѕесф = АО 
|Ехѕесф| = ОА + OQ 
|Ехвесо| = 1 + [Secg| 
—Exsece = 1 — Seco 
Ехѕесф = Seco — 1 


М, 
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MOMENTO DE PRACTICAR 
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5 2+3Tang 3 
1. Sabiendo que: = =< — а < — Hallar Csc6,, si 04 es el mínimo valor positivo de Ө, además Ө € IIIC 
4 3Tan0+1' 2 


~ 
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Resolución 
5 3Tan0+2 3 
—< — 二 一 
4 ЗТапӨ-1 2 
5 1 3 
== en 
4 3Tan6 +1 2 
1 1 1 
一 < = <- x 
4 3Tan6 +1 2 


2 < 3Tan0 +1 < 4 


1 < 3Tan0 < 3 


< Tan0 < 1 


UJ | F 


~ 
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Hallar Csc0, 


Resolución 


= Csc0, = -У10 


CLAVE: C 
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2. Determinar entre qué límites debe estar comprendido “k” para que sean posibles las siguientes igualdades en forma 
simultánea : 


;x E ШС Coty = 


Cscx = ; y E IVC 


Resolución 
x € IIIC > Cscx < —1 
bk— 1 
2 
5k-1 < 一 2 


y € IVC > Coty < 0 


k? 一 9 
« —1 


N D 
—3 1 3 
5 


“Ке(-яз; : 
E iat- 


ok < —1 


be 
5 


CLAVE: C 
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3. En la C.T mostrada calcular el mínimo valor de la región sombreada 


Resolución: 


1 
5 2 |5ес0||--Свс0| 


1 
S = 2 (—Sec6)(—Csc8) 
2 


1! \ 
Smm = 2 (Tang + Coto ) 


шат 1 


CLAVE: D 


A. 8 CIRCUNFERENCIA TRIGONOMÉTRICA II 


ACADEMIA 


4. Calcular el área mínima de la región sombreada: 


y Resolución: 
S — 51 + $5 + $3 
|Cot6| 
_1x|Cote] 1.1 А 1 x |Тап0| 
a 2 2 2 
Е — СоїӨ n 1 " —Tan0 
2 2 2 
-2 
— 1. 
1 — (Тап0 + Cot9) 
Smín = 
3 
Smin = 2 


CLAVE:A 


> 
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5. Ordenar en forma decreciente: Vers(1); Vers(2); Vers(3); Vers(4) 


Resolución: 
PA = Vers1 
QA = Vers2 
RA = Vers3 
SA = Vers4 


> Vers3 > Vers4 > Vers2 > Versí 


CLAVE: E 
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6. Sabiendo gue: V3Sen8 — Cotx = 2Cos“ p ; VO A @ E R calcular la variación de “х” en el intervalo de <0: t > 
RESOLUCIÓN: 


Cotx = V3Sen8 — 2Cos*p 


—1 < Sen0 < 1 


—V3 < V3Sen0 < V3 


—1 < Cosç <1 
0 < Соѕ2ф <1 T 2 — V3 < Sen0 — 2Cos?q < УЗ 
0 < 2Cos^o <2 


—2 < –2Соѕ?ф < 0 
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—2 — 43 < Cox x УЗ 


CLAVE: A 


> La 
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7. Ordenar en forma ascendente : Cot(Sen1); Cot(Sen2); Cot(Sen3) 
RESOLUCIÓN: 


Cot(Sen2) < Cot(Sen1) < Cot(Sen3) 


CLAVE: E 


0<0<а<р<1 


> Z 
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8. Sabiendo qu'e т < x < = calcular la variación de " Vers (5 + =) 
RESOLUCION: 
3 X т 
Mer t > Vers (> + —) 
6 3 
m x 7T 3 
— --- + [2:2] 
1 2 6 2 
ZT X т 5m 
EIU ln 
3 2 12 4 


CLAVE: B 
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9. Hallar la extensión de " Cov(Versx)" 


RESOLUCIÓN: 
Y 
0 
x ER 2 Ө 
0 < Versx < 2 0 < Cov(Versx) € 1 
< < 
Ө [0; 1] 


CLAVE: C 
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10. Hallar la extensión ае" ExSecx" Sabiendo que: 1 € Tanx < V3 


RESOLUCIÓN: 


1 < Tanx < V3 


—3 < ExSecx < —V2— 1 U У2-1 < ЕхЅесх < 1 
[-3; -/2 - 1] U [v2-1;1] 


CLAVE: р 


aim ала CIRCUNFERENCIA TRIGONOMÉTRICA 


ACADEMIA 


11. Hallar la coordenada del punto M en términos de a en la C.T. mostrada 


y 


Resolución (0; С5с(2т — a) M(Sec(3T — a); Csc(2m 一 a)) 


- M(—Seca, —Csca) 


X 
(Sec(31 — a); 0) 


CLAVE: E 
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om 101 
3 


T X 
12. Determinar la extensión de : E = Cot (5 Sen 5) , Sabiendo que: х € тн 


Resolución 


5T 10т 
1157 
бі x bm 
б `Z 3 


1<S = 
< 5еп- <35 


Tale Жо 
A 2 4 
Ec 


0 
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9 -= -= 
2 = - 
” - - 
2 = x" ы 
- = 
-— = 
- - wa = 
- us mtm - == 
= - -= 
- - - = 
- ua "m - = 
- _ 
= — — 
E a —-— 
- -—— 7 
- 
= 
- 
PL 
一 一 -_ = 
_ = -а = же = A 


— 00 < Cot0 < 0 U 1 < Cot8 < œ 


-. Coto € R — ]0;1] 


CLAVE: B 
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ul hallar el máximo valor que adopta : Sec| Sen (2x — 2) 
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17” 41 
13. Sabiendo que x € E TE Ш 


RESOLUCIÓN: 
17т 41т 
24 40 
171 41 
— < ZX < 
12 20 
7т 22 T = 9T 
7 


->L Sen (2x — 2) < => 
Ө 
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1 
-159<-; > ?«8Sec0c« 2 


бес(-1 1 
ра E Sec 5) < Sec0 < 5есі 


s. SecOmax = Secí 


CLAVE: А 


> 
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зт 
14. Si: —2 < Sec < — 2 , hallar la extensión de Cscg, cuando T < 9 < = 
RESOLUCIÓN: b ү 


2V3 
-V2 < Esc p < — 


2/3 
с. CSCQ Є —\/2; к. 


CLAVE: С 
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15. Hallar el área de la región sombreada 


А RESOLUCIÓN: 
(0; Csc(2m — 0)) 0 —Csc8 
| —Cot9. Csc | Cotó —1 0 
` «е — 0); Sen(2n — 0)) —Cos0| Cos0  -SenO |—Cos8 
У, 0 0 —CscO | —CotO 
—— —— 
Ï 
x D 
—Cot0 + Cot0.CscO 
pun e AA 
A 
Coto(Csco — 1) 
S = E 


(—Сої(2т — 8); —1) 
CLAVE: B 
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16. Sobre una circunferencia trigonométrica se ubica un arco “0” en posición estándar, que pertenece al IIC, siendo “Р” 
el extremo del arco “Ө”. Hallar la distancia entre el punto “Р” y el segmento АВ’ donde A = (1;0)yB' = (0; —1). 


CLAVE: B 
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17. Calcular los valores de "x" en el recorrido de [0; т], si la expresión: Senx. (Versx) 一 Сох. (Соух), adopta valores 
negativos. 


CLAVE: A 
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+ n 
—3 


3 4 2 
18. Si: = < a < 5 ; hallar la extensión de “n”, para que se cumpla la igualdad: ExSeca = A 


CLAVE: B 
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19. Hallar el área de la región sombreada: 


Y 


CLAVE: B 
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20. Del gráfico, calcular el área de la región sombreada: 


CLAVE: D 


TRIGONOMETRÍA 


2 FIN DE LA SESIÓN 


PRACTICA Y APRENDERÁS 


